Entrainement :
Inéquations et variations (light)

Exercice 1

Voici trois inéquations :
—-9+7x=>23x+7 (1)
(—4x+5)2+3x)<0 (I,)

7—6X 15x+2
2x+3 = 4—-5x (13)
1) Résoudre (1)
2) Résoudre (I,)
3) Résolution de la derniere inéquation :
a. Déterminer les valeurs interdites et le domaine

d’étude.
22-108x
. o — >
b. Prouver que sur Do ona: (I3) (Zxt3)(4—5%) = 0
22-108x

c. Faire le tableau de signe de 350 =

d. En déduire les solutions de(I3)

Exercice 2

x |-5 -~ 0,5 2 3
Variations | 4 20
de f 1 / \ —1/ \2 5

a) Sipossible comparer f(—4) et f(—3)

b) Si possible comparer f(2,2) et f(2,6)

c) Sipossible comparer f(—1) et f(1)

d) Prouver que 2,5 est le maximum de f sur [0,5; 3]

Exercice 3

Soit f la fonction représentée dans le repére ci-dessous
4

1) Dresser le tableau de variations de la fonction

I

flz)

2) Donner lesimages de 4 et 8
J G IR i € - ) IO

3) Donner les antécédents de 4, 3 et -2
antécédents de 4 : ...
antécédents de 3 & ..o

ANTECAAEONTS A =2 & et eeee e aees



Exercice 1

1) Résoudre (1)
() ®7x—3x27+9 & 4x 216 @ x 2=
S =[4;+oo[

2) Résoudre (I,)

Correction

2 5
X —00 —_— — + oo
3 4
—4x+5 + + 0 —
2+ 3x - 0 + +
P(x) — 0 + 0 -
2 5
§ =] =00 — (U] it
3) Résolution de la derniere inéquation :
a) Recherche des valeurs interdites :
2x+3=0 ¢>2x=—3<:>x=_73
4—5x=0¢>—5x=—4®x=:—:®x=§
b) Ainsi sur De —R— {—_3’i} 7—6X > 15x+2 7—6x  15x+2 >0
2 '5) 2x+43 4—-5x 2x+3 4-5x
28-35x—24x+30x%>  30x2+45x+4x+6

(7-6x)(4-5x) _ (15x+2)(2x+3)

(2x+3)(4-5x) (4-5x)(2x+3) —
28-35x—24x+30x?—30x%—45X—4X—6

(2x+3)(4-5x)

(2x+3)(4-5%)
22—-108x

(2x+3)(4-5x) —

c) Valeurs d’annulation : Au numérateur on aura :

22—108x=0¢>—108x=—22¢>x=%¢>x

>0

(4-5x)(2x+3)

11
" 54

, . . . -3 4
Au dénominateur on aura les deux valeurs interdites : - et A

3 11 4
X —00 _—— R —_ +oo
2 54 5
22 —108x + + 0 —
2x+ 3 - 0 + +
4 — 5x + + 0
Q(x) - || + 0 - [

d) § =] —2;11/54] U]4/5 ; +oo]

Exercice 2!

x -5 2 0,5

4 2.5
Variations \ /
def |, / =) \Al 5

2

3

a) Sipossible comparer f(—4) et f(—3)
—4 et 3 sont dans [—5; —2] intervalle surlequel f est croissante et donc conserve
l'ordre ainsi—4 < 3 = f(—4) < f(3).
b) Sipossible comparer (2,2) et f(2,6)
2,2 et 2,6 sont dans [2; 3] intervalle sur lequel f est décroissante et donc change
I'ordre ainsi 2,2 < 2,6 = f(2,2) = f(2,6).
c) Sipossible comparer f(—1) et f(1)
Il n'y pas d’intervalle contenant —1 et 1 sur lequel la fonction f soit monotone
donc a priori on ne peut comparer f(—1) et f(1) avec le tableau de variations.
d) Prouver que 2,5 est le maximum de f sur [0,5; 3]
f(2) = 2,5 donc 2,5 est une valeur atteinte par f sur [0,5; 3]
Six € [0,5; 2] intervalle ou f est croissante donc conserve 'ordre x < 2 =
fG) < f(2)
Si x € [2; 3] intervalle ou f est décroissante donc change l'ordre x > 2 = f(x) <
f(2) ainsi f(x) < f(2) sur [0,5; 3] et comme f(2) = 2,5 est atteinte sur cet
intervalle c’est bien le maximum de f sur cet intervalle

4

Exercice 3
1)

T =5 =3 0 4 6 9

10

1@ 1/3 _4/2\ /2\

0

1
2)f(4)=2etf(8) =17
3) 4 n'a pas d’antécédent par f 3 a un unique antécédent par f : -3
-2 a deux antécédents par f : environ -1,3 et exactement 1.




